Limiti di funzioni
Siaf: ACR — R, sia xp € R di accumulazione per A, sia /| € R

lim f(x)=1 & Ve>0,30>0:Yx€ A0< |x—x0| <d=|f(x)—1| <e

X—Xo

lim f(x)=1 < Ve>0,30>0:Vx€Ax—0<x<x = |f(x)—1<e¢

X—rXg

lim f(x)=1 < Ve>0,30>0:Yx€A x <x<xo+d=|f(x)—I]<e

+
X—Xg

Verificare i seguenti limiti:

1. limlogox =1
X—2

2. limsin® +cos?2l =1
x—0 X X
3. lim x?sin21 =0
x—0 X
. . 1
4. lim /xsin3%x =0
x—0t

. . 1
5. limsin?1
x—0 Xﬂ



Limiti infiniti e all'infinito

Siaf: ACR — R, sia xg € R di accumulazione per A, allora:

lim f(x) =400 ©VM>0,30>0:Vx€A0< |x—x0| <d=1f(x)>M

X—r X0

lim f(x)=—0c0 ©VM>0,30>0:Vx€A0< [x—x|<d=Ff(x)<-M

X—+Xx0

Sia A illimitato superiormente e/o inferiormente:

lim f(x)=1 ©Ve>0,aN>0:VxecA, |x|>N=|f(x)—I<e

x—Foo

lim f(x)=+400 <VYVM>0,IN>0:Vx€Ax>N=f(x)>M

X—+00

lim f(x)=40c0 ©VM>0,3IN>0:VxecAx<-N=f(x)>M
X—r — 00
X—+00

lim f(x)=—-0c0 ©VM>0,IN>0:Vxe A x>N=f(x)<-M

lim f(x)=-0c0 ©VM>0,IN>0:VxeAx<-N=f(x)<-M

X—r— 00



Verificare i seguenti limiti

6. lim arctanxz%

X—>—+00

7. lim logs(x +1) = —o0
x——1t

8. lim 4™ =+

X——00

9. lim Vx2+4x+34x=40c0

X—+—+00



Confronto locale
Siano f: iy \ {x0} = R, g: 1 \ {x0} = R\ {0} entrambe
infinitesime (infinite) in xo € R:

> f e g sono infinitesimi (infiniti) dello stesso ordine per x — xg:

~

: x)
lim —= =/eR\{0
0 g(x) \ {0}
> f e g sono infinitesimi (infiniti) equivalenti per x — xq:
f
f~g per x—x < Iimﬁzl
=% g(x)

> f & infinitesimo di ordine superiore a g per x — xgp:

f
f=o(g) per x—=x < Iim&:O
x=% g(x)
> f ¢ infinito di ordine superiore a g per x — xp: lim LICIRYNS

x—x0 &(X)



Limiti notevoli

lim sinx
x—0
> ||m arctan x

x—0 x

v

H arcsin x
> ||m Y
x—0

=1

=1

=1

- X_
» lim €1 =1

x—0

> |im
x—0

X—+00




Limiti notevoli

Calcolare i seguenti limiti notevoli
H l-cosx __ 1

10. l[;no 22

11. lim 80X — 1
x—0 X

12. lim x*(log,x)’ =0, a>0,8€R
x—0t

13. lim &=L = loga
x—0 X

14. lim x*=1

x—0t

15, lim xx =1
X—r+00
16. lim (1+2) =¢?

x—+o00

17. lim (1 + ax)% =ée?
x—0



Esercizi

18. lim YIEXVI=x _ 1

x—0

. 1+2cos( Z+x
19, lim r2co(34x)
x—T 1—4sin®(m+x)

1
2

. -1
20. lim =2 =1
x—1 X*—1 4

21. lim sin“x — 0

H sinax _ «
22. )!Lﬂo sinBx — 8

. e
23 lim logy (1+2:4%) —x =}

24, lim Vx?+4x+3+x=2

X——00

+2)2x
25 lim M — e?
X—+00 Iog[sin %]7Iog§ log 3



Esercizi

26.
27.

28.

29.

30.

31.
32.
33.

34.

H 5X—7* __ 5
xlino < ~log3
lim 2= — —x
X—>+00
. . tan? x _
lim (S|n2x) =e!
X—=%
sin
(,\/E) 1 X_l _ 1

im ——— =

x—0+ [log(1+vx)]" 2

. . 1

lim (1 +sinx)x =e

x—0

1—sin x—cos? x
e?—1

(142x)'°8*_1
sin x log x3

lim
x—07t

= -0

lim
x—07t

lim [(Iog log x)

X—-+00

2
3
log x

1

li log(e — x)]vx =1
lim [log(e — x)]

— x (log x)

log log xj| _ _



